PGCD( Nombres premiers entre eux(Fractions irréductibles 1


3ème (  PGCD( Nombres premiers entre eux(Fractions irréductibles( Feuille d’exercices n°1

Exercice n°1

Calculer les expressions suivantes :
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Exercice n°2
Simplifier le plus possible (= rendre irréductible) les fractions suivantes :

a.  EQ \s\do1(\f(42;22))
b.   EQ \s\do1(\f(100;70))
c.  EQ \s\do1(\f(14;21))
d.  EQ \s\do1(\f(234;189))
e.  EQ \s\do1(\f(143;52))
f.  EQ \s\do1(\f(1517;779))
Exercice n°3
 Pour chacun des nombres suivants, donner la liste de tous les diviseurs :

a. 1455

b. 234

c. 495

d. 456

e. 1300

f. 734

g. 451

h. 196

i. 305

j. 1831

k. 652

l. 781

Exercice n°4
Poser et effectuer chacune des divisions euclidiennes suivantes :

a. 1345(43

b. 643(23

c. 751(12

d. 1596(435

e. 2543(47

f. 487(65

Exercice n°5
Poser et effectuer les divisions euclidiennes suivantes en rédigeant comme dans l'exemple suivant :

« 1492   88     donc 1492=88(16+84  .Le diviseur est 88 et le reste est 84. »

     612   16

       84

a. 3567 ( 45.

b. 634 ( 432.

c. 7639 ( 387.

d. 5674 ( 23.

e. 6754 ( 345.

f. 6245 ( 98.

g. 3416 ( 76.

h. 6457 ( 452.

Exercice n°6
Rechercher tous les diviseurs communs des couples de nombres suivants :

a. 56 et 35

b. 105 et 70

c. 30 et 36

d. 56 et 84.

e. 462 et 396

Exercice n°7
Rechercher tous les diviseurs communs des couples de nombres suivants :

a. 24 et 16

b. 45 et 50

c. 48 et 42

d. 105 et 96

e. 72 et 102

Exercice n°8
1. Donner les PGCD de chacun des couples de nombres de l’exercice n°6
2. Donner les PGCD de chacun des couples de nombres de l’exercice n°7
Exercice n°9
Déterminer le PGCD des couples de nombres suivants :

a. 54 et 34

b. 48 et 56

c. 121 et 143

d. 78 et 82

e. 110 et 440

f. 35 et 635

g. 98 et 66

h. 49 et 21

Exercice n°10
a. Effectuer la division euclidienne de 5274 par 3492. Quelle relation peut(on écrire ? 

b. Effectuer la division euclidienne de 3492 par le reste de la division précédente. Quelle relation peut(on écrire ? 

c. Effectuer la division euclidienne du diviseur précédent (celui du b) par le reste précédent (celui du b). Quelle relation peut(on écrire ?

d. Effectuer la division euclidienne du diviseur précédent (celui du c) par le reste précédent (celui du c). Quelle relation peut(on écrire ? 

e. Effectuer la division euclidienne du diviseur précédent (celui du d) par le reste précédent (celui du d). Quelle relation peut(on écrire ? 

f. Effectuer la division euclidienne du diviseur précédent (celui du e) par le reste précédent (celui du e). Quelle relation peut(on écrire ? 

g. Diviser 5274 et 3492 par 18. Que constatez(vous ?

Exercice n°11
Faire le même exercice que le n°10, en recommençant la méthode jusqu’à ce que le reste soit égal à 0, avec les nombres suivants :

a. 4355 et 605

b. 7664 et 4562

Exercice n°12
Déterminer les PGCD des couples de nombres suivants :

a. 315 et 140

b. 805 et 350

c. 2688 et 3520

d. 462 et 322

e. 585 et 390

f. 715 et 429

g. 495 et 297

h. 616 et 168

i. 315 et 180

Exercice n°13
 Un grossiste en   fleurs  a reçu un lot de 7200 roses et de 10800  tulipes. Il veut réaliser  un bouquet tous identiques composés de rose et de tulipes en utilisant toutes les fleurs.

1. Quel nombre maximal de tels bouquets peut-il composer ?

2. Une rose lui revient à 2 euros, une tulipe à 1,5 euros. A combien lui revient un de ces bouquets ?

Exercice n°14
 Un commerçant reçoit quatre-vingt-dix lampes de poche et 135 piles pour ces lampes. Il souhaite les conditionner en lots identiques composés de lampes et de piles utilisant toutes les lampes et toutes les piles.

1. Quel est le nombre maximal de lots  qu'il peut conditionner ainsi ?

2. Chaque lampe utilise une pile. Combien y aura-t-il de pile(s) de rechange dans chaque lot ?

Exercice n°15
Un espace vert rectangulaire de 385 m de long et de 231 m de large doit être bordé d’arbustes . On souhaite que tous les arbustes soient régulièrement espacés avec un arbuste à chaque coin du terrain.

1. Faire un croquis.

2. Quelle distance doit séparer deux arbustes ? Indiquer toutes les possibilités (s’il y en a plusieurs) sachant que la distance doit être un nombre entier de mètres.

3. Déterminer le nombre d’arbustes nécessaires à ce projet de plantation.

Exercice n°16
1. Déterminer PGCD(18 ;30).

2. Déterminer la liste :

a. des six premiers multiples positifs de 18.

b. des quatre premiers multiples positifs de 30.

3. En déduire le plus petits des multiples communs strictement positif de 18 et 30 (noté PPCM(18 ;30))

4. Comparer les nombres 18(30 et PPCM(18 ;30)(PGCD(18 ;30).
5. Recommencez les questions 1 à 4 avec deux autres nombres. Que semble-t-il se passer ?

Ex. 1

A =  EQ \s\do1(\f(11;9))  
B =  EQ \s\do1(\f(5;24)) 

C =  EQ \s\do1(\f(3;2)) 

D = − EQ \s\do1(\f(19;10 )) 
E =  EQ \s\do1(\f(4;3)) 

F =  EQ \s\do1(\f(7;9)) 



G = − EQ \s\do1(\f(6;11))  
H = 1
Ex. 2

a.  EQ \s\do1(\f(21;11)) 
b. EQ \s\do1(\f(10;7)) 
c. EQ \s\do1(\f(2;3)) 
d.   EQ \s\do1(\f(26;21)) 
e.   EQ \s\do1(\f(11;4)) 
f.  EQ \s\do1(\f(37;19)) 
Ex. 3

a. 1455 : 1 ; 3 ; 5 ; 15 ; 97 ; 291 ; 485 ; 1455
b. 234 : 1 ; 2 ; 6 ; 9 ; 13 ; 18 ; 26 ; 39 ; 78 ; 117 ; 234
c. 495 : 1 ; 3 ; 5 ; 9 ; 11 ; 15 ; 33 ; 45 ; 55 ; 99 ; 495
d. 456 : 1 ; 2 ; 4 ; 6 ; 8 ; 12 ; 19 ; 24 ; 38 ; 57 ; 76 ; 114 ; 152 ; 228 ; 456
e. 1300 : 1 ; 2 ; 4 ; 5 ; 10 ; 13 ; 20 ; 25 ; 26 ; 50 ; 52 ; 65 ; 130 ; 200 ; 260 ; 325 ; 650 ; 1300

f. 734 : 1 ; 2 ; 367 ; 734

g. 451 : 1 ; 11 ; 41 ; 451
h. 196 : 1 ; 2 ; 4 ; 7 ; 14 ; 28 ; 49 ; 98 ; 196
i. 305 : 1 ; 5 ; 61 ; 305
j. 1831 : 1 ; 1831

k. 652 : 1 ; 2 ; 4 ; 163 ; 326 ; 652 

l. 781 : 1 ; 11 ; 71 ; 781
Ex. 4

	1345
	 = 43
	×31
	+12

	643
	 = 23
	×27
	+22

	751
	 = 12
	×62
	+7

	1596
	 = 435
	×3
	+291

	2543
	 = 47
	×54
	+5

	487
	 = 65
	×7
	+32


Ex. 5
	3567
	 = 45
	×79
	+12

	634
	 = 432
	×1
	+202

	7639
	 = 387
	×19
	+286

	5674
	 = 23
	×246
	+16

	6754
	 = 345
	×19
	+199

	6245
	 = 98
	×63
	+71

	3416
	 = 76
	×44
	+72

	6457
	 = 452
	×14
	+129


Ex. 6

a. 1 ; 7

b. 1 ; 5 ; 7 ; 35

c. 1 ; 2 ; 3 ; 6

d. 1 ; 2 ; 4 ; 7 ; 14 ; 28
e. 1 ; 2 ; 3 ; 6 ; 11 ; 22 ; 33 ; 66

Ex. 7

a. 1 ; 2 ; 4 ; 8
b. 1 ; 5

c. 1 ; 2 ; 3 ; 6

d. 1 ; 3

e. 1 ; 2 ; 3 ; 6

Ex. 8

1. 7 ; 35 ; 6 ; 28 ; 66
2. 8 ; 5 ; 6 ; 3 ; 6

Ex. 9

a. 2

b. 8

c. 11
d. 2

e. 110

f. 5

g. 2

h. 7

Ex.10

	5274
	 = 3492
	×1
	+1782

	3492
	 = 1782
	×1
	+1710

	1782
	 = 1710
	×1
	+72

	1710
	 = 72
	×23
	+54

	72
	 = 54
	×1
	+18

	54
	 = 18
	×3
	+0


Ex.11
a. 
	4355
	605
	7
	120

	605
	120
	5
	5

	120
	5
	24
	0


b.

	7664
	4562
	1
	3102

	4562
	3102
	1
	1460

	3102
	1460
	2
	182

	1460
	182
	8
	4

	182
	4
	45
	2

	4
	2
	2
	0


Ex.12

a. 35
b. 35

c. 64

d. 14

e. 195

f. 143

g. 99

h. 56

i. 45

Ex.13

1. 3600

2. Chaque bouquet contient 2 roses et 3 tulipes. Prix total : 8,5 €.

Ex.14

1. 45

2. 1 pile de rechange.

Ex.15

1. 1 ou 77.
2. 1232 ou 16.
Ex.16

1. 6

2. 90

3. Ils sont égaux.

_1218290702.unknown

_1218290775.unknown

_1218290801.unknown

_1218290854.unknown

_1218290711.unknown

_1218290237.unknown

_1218290694.unknown

_1218290555.unknown

_1218290199.unknown

